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ossla, eliminande 8 mediante la (62),

Se, ang.mmﬁnmo ancora il secondo membro come una fun-
zione di ¢ composta mediante la 0, deriviamo ulteriorments
rispetto a ¢ ¢ poniamo, in base m:; (62}, 0 ==c /g otteniamo
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e, sostituendo quest’espressione di § nella (60) ed eliminando

ancora una volta 0 mediante la (62), perveniameo all’annunciata

espressione Q@H._qpccmwwgﬁobm radiale
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che & nota sotto il nome di Jormule del Binar (), per nm@ﬁo
fosse nota- gid prima al Nawrow (%).

53. Momo REPLERIANO. — Un moto centrale -particolars
meuis interessante & .quello dei pianeti intorno al sole.»Tale

() Jacques BINET, n. a Rennes nel 1786, m. a Parigi nel 1866, insegnd
Astronomia sl Colldge de France.

(*} Isaac Newron, n, in un villaggio della Contea di Lirceoln nel 1642
(anno della morte del Garirwr), m. in un sobborgo di Londra nel 1787, Qui
basti rieordarne { Philosophiae naturalis principia mathematica, aditi la prima volta
in Londra nel 1687, dove sono esposti (nella forma divenuta subito cmmmmwoxv
i fondumenti della Meocanien rasionale e della Fision matematicn o aleune loro
consegnenze grandioss. Per poterle rieavare, il Nzxwron si ered da sdlo stru-
manto adatio, oiod in sostanza il Caloolo infinitesimale. Kgii divide qunindi
eon BONAVENTURA CAVALIERI e col LEIBWIZ anche il merito della scoperta
dal Caleole, spettando perd al LEisxNiz Vespressivo simbolismo dei differsn.
ziali, tobt'ora in uso.

Il KuwroN si considera oome il maggior genic mcientifico che sia esistite
mwai, Sulla sua tomba, nell’abbazis di ‘Westminster a Londra sta soritto s

Bibi gratelentur Mortales talse tantumque extitisge .
Humani Generis Decus.
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mote dicesi kepleriano, essendo stato KurLuEro (%) n primo che
ne enuncido le leggl

Le leggi di KepLeErO sono, come & noto, le seguenti:

1. Le orbite dei pianeli sono ellissi e il Sole ne occupa uno
dei fuochi. :

2. Le ares descritte dal raggio vetlore che va &&_ Sole a un
pianela, sono proporsionali ai tempi impiegaii « percorrerle.

3. I quadrabi dei tempi impiegati dat varé pianeti o percor-
rere le loro orbite (durate delie rivoluzioni) sone proporzionali
ai oubi dei semiassi. maggiori, .

In virtu della legge 2 il moto di ciascuna pianeta & cen-
trale (n. 47) ed ha il Sole per centro.

Determiniamo i1 valore che
compete alla componente ay del-
Paccelerazione secondo il raggio
vettore.

T noto dalla Geometria anali-
tica che,se si prendeil polo inuno
dei due fuochi di una ellisse s
T'asse polare diretto secondo 'asse
maggiore verso il vertice pilt vieino, e si denota con a il se-
miasse maggiore, ¢con b il semiasse minore, ¢on e Peccentri-
citdh Y1 —0*a’, con p il parametro b/e, si ba
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Di qui si ricava successivamente ‘
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La (63) diventa in tal easo
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() Jouaww Kuerer, sato in un villaggio del Wiirtemberg nel 1571,
m. & Ratisbons mnel i650. Fu dapprima assistente ¢ pol successore del dda-
nese Tyono Braus, quale matomatico ed astronemo della eorte imperiale a
Praga, Dealle celebri tre leggi, lo prime dus furonoc pubblicate in dstronemia
nova, sive ebe, (Heidelbergue 1609), e la terza in Harmonices wmundi Libri F,
oto. (Linz 1619). :
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onde intanto vediamo che l'accelerazione & sempre direita verso
il Sole ed & inversamente broporzionale al quadrato della di-
stanza del pianeta da €550,

Inoltre & facile dedurre dalla 3* legge di KepLuno che il
fattore di properzionalita

& lo stesso per tutti i pianeti,

Indicando infatti con T Ia durata della intera rivoluzione,
& ricordando che. ¢ & il doppio della veloecitd areclare, & ma-
nifesto che 'area mab dellorbita ellittica & data anche da cf2,

- Abbiamo quindi

2rad .
T . .
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onde, quadrando e dividendo per p = b, risnlta

4nta® .
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ma per la 3* legge il rapporto «'/T* & sempre il medesimo
qualunque sia il pianeta che si.considera; lo stesso pud dun-
que dirsi del rapporto &y

.

§ 9. — Moto elicoidale uniforms,

54. Come ultimo esempio di moto di un punto, consi-
deriamo il moto composto (o, 5) di un moto circolare
uniforme su di un dato piano = e di un mote rettilineo uni-
forme lungo una reitg perpendicolars a o, Manifestamente
si pud supporre senzg restrizionse di generalitd, che la traiet-
toria del moto rettilineo sia la perpendicolare &« del confro O
della traiettoria del moto circolare. Supponiamo dj contare i
tempi dallistante in eni il punto che descrive codesta perpendi-
colare di moto uniforme si trova in 0; e assumiamo come orj-
gine delle coordinate il punto 0, come asse ¢ la traiettoria del
moto componente rettilineo, orientata nel verso spetto a eui il
moto componente cireolars appare destro, e infine, come asse
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% positive, la semiretty che da 0 va alla posizione ocen
su =z dal punto Py, che si muove moto eircolare nnify
nellistante t =9, ciod nellistante in cui i1 punto By,
descrive I'asse delle 7 gi woto uniforme, passa per 0. LY
orientato y risulta univocamente determinato dalla solitg
dizione che la terna Ozyz sia destra.

Cid posto, siano r ed @ il raggio della traiettoria, di P
rispettiva velocitd angolare (costante) ; sig V il valorve asso
deilla velocitd (pur essa coslante) del moto réttilineo dj P,

Le equazioni del moto cireolare uniforme det pungo B
quanto si sonec scelte Uerigine dei tempi o la terna dj rif
mento in modo che, nell’istante ¢ = 0, P, assnma nel pi
xy la posizione dj coordinate », 0, saranno date, pel n, 33,

¥ = 7 coswl, Y = rsinwt;

mentre il mofe uniforme P, sullasse #, in quanto P, pert
deve trovarsi in 0, ammetters Vequazione

¢ =4 Vi,

dove andrd preso il segno 4 o —., secondochd, rispesto

senso positivo fissato snll’asge 2, il dato moto rettilineo di

risulta progressivo o retrogrado,
Oomponendo i due moti q; P ep,

1 @YYemo pel moio o
posto le equazioni :

\

A@%v X = ¥ 08 Snu w\uli 7 8in Eﬁ_ Q = lTﬁww

Quadrande e sommande Je due prime, si trova
A@mlu..w . uﬁn ;._I .@.N o .q\.um

oude si conferma 1a circostanza ben evidente a priori che
punto P, animato del moto {64), si muove suila superfic
cilindrica di rotazicne, di asse z ¢ rageio r,

La velocitd v di P ha Je componenti

T = —rwsin wl, § =7y cos ep. g = - v,
& quindi intensity

.e“_\.wulTn%an.@u»” e‘»85+«\nu

la quale risulta costante, talehd il moto composto (64) & uniform
al part dei moti componenti.




